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Введение 
В основе пособия «Тесты по геометрии» – тесты, основные геометрические 

свойства и формулы, основные методы решения. 

Особенности данного пособия: 

-Имеется достаточное количество справочной информации. 

Предлагаемый теоретический материал представлен хаотично с особой целью, что-

бы обучающиеся, проанализировав условие задачи, подумали и подобрали нужную 

информацию для решения соответствующей задачи, используя при этом рацио-

нальный способ решения. 

 -Большую часть задач в тестах можно решить несколькими способами. 

Это очень важно для формирования умений мысленно (или с фиксированием в тет-

ради) строить план решения задачи, и если этот план состоит из более пяти дейст-

вий, то нужно подумать, и найти другой способ решения с меньшим количеством 

действий, так как практически все эти задачи можно решить, используя два или три 

действия.  

 -В тестах имеется целый ряд задач, при решении которых необходимо ис-

пользовать дополнительные построения. В контрольно измерительных материа-

лах в группе В не предлагаются задачи с дополнительными построениями, но такие 

задачи полезны для осмысления определенных геометрических свойств, и они по-

зволяют находить оригинальные способы решения. 

 -Пособие содержит как «данные задачи» так и «им обратные». Это сделано 

с особой целью показать обучающимся, что используя одно и тоже геометрическое 

свойство при решении «данной задачи» и «ей обратной», методы решения, различ-

ны, и при решении обратной задачи необходимо введения неизвестной величины, и 

как правило, все решение сводится к решению простейшего уравнения. 

-Данное пособие можно использовать не только для проверки знаний, но и 

для более глубокого понимания определенных геометрических свойств, особенно 

для тех, которым по учебной программе отводится мало времени.  

-Этот сборник тестов можно использовать как дополнительное учебное по-

собие на уроках и во внеурочное время при обобщающем повторении и при подго-

товке к экзаменам, при индивидуальных занятиях, и как «Элективный курс» под 

названием «Геометрия в задачах». 

 Элективный курс «Геометрия в задачах». (всего 10 ч.) 

1.Доказательство «особых» геометрических свойств. 1ч. 

2.Прямоугольный треугольник и его свойства. Задачи из тестов №1-6; 1ч. 

3.Биссектриса треугольника и ее свойства. Задачи из тестов №1-№8; 1ч. 

4.Медиана треугольника и ее свойства. Задачи из тестов №1-№10; 1ч. 

5.Вписанные и описанные многоугольники. Правильные многоугольники. 

   Задачи из тестов №1-№12; 1ч.  

6.Теорема синусов. Теорема косинусов. Задачи из тестов №1-№15; 1ч. 

7.Теорема Фалеса и ее следствие. Метод «Центра масс»  

    Задачи из тестов №1-№15; 1ч. 
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8.Признаки подобия треугольников и свойства подобных фигур.  

   Задачи из тестов №1-№15; 1ч. 

9.Контрольные тесты. Тесты №16-№20; 2ч.  

 

Тестовый материал, в первую очередь, эффективно применять для проведе-

ния серии «обучающих самостоятельных работ», проверки и контроля знаний. На 

выполнение заданий теста отводится 45 минут, что соответствует продолжительно-

сти урока. Обучающиеся должны, используя соответствующий теоретический ма-

териал, решить как можно больше задач за урок. 

В тестах предлагаются задачи различной сложности: 

Расположение задач не зависит от сложности (такое расположение создано 

специально). Обучающимся необходимо научится наиболее рационально распреде-

лять свои силы и время на решение задач. 

 

Примерные критерии оценивания 

 

Для обучающей самостоятельной работы №1 (тесты №1-№10) 

За правильное решение 6-8 задач   -   «3»  

За правильное решение 9-10 задач   -   «4»    

За правильное решение 11 задач  - «5» 

 

Для обучающей самостоятельной работы №2  (тесты №11-№15)   

За правильное решение 6-7 задач   -    «3»    

За правильное решение 8-11 задач  -   «4»    

За правильное решение 12-14 задач   - «5»  

 

Для контрольной  работы  и других (тесты №16-№20)   

За правильное решение 6-8 задач    -    «3»    

За правильное решение 9-12 задач  -    «4»    

За правильное решение 13-14 задач   - «5»  

 

Проведение «тренировочных тестов» направлено на формирование умений и 

навыков решения задач ГИА и ЕГЭ. Система самостоятельных работ является од-

ним из основных средств реализации деятельностного подхода. Данное пособие 

может оказать существенную помощь в проведении обучающих самостоятельных 

работ, использую любые формы работы как индивидуальную, парную или группо-

вую.  
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Тест №1  
Основные свойства и формулы         Условие задач 

 

Внешний угол треугольника 

равен сумме двух внутренних 

не смежных с ним. 

 

1.Дано: АВ||CD, 42BAO , 18DCO , ?COD  

 

ahS
2

1
  

180)2(  nSn  

сумма углов выпуклом  

п-угольника   

 

2.Дано: АВCD – параллелограмм 142ABC , 

CDF внешний угол, ?CDF  

  
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

3.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=13, АС=10, ВН – высота, ВН –? 

  . 

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

4. На рисунке изображены два полукруга с диа-

метрами соответственно DB и АВ. Найдите от-

ношение площадей фигур 1S  и 2S                           

 
 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

5.На рисунке изображен пятиугольник АBCDE. 

Найдите, на сколько см
2

 площадь пятиуголь-

ника АBCDE больше площади четырехуголь-

ника АВDE. 

    
 

21.
2

1
ddS ромба   

6.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=40, АС=48, ВН – высота, Acos –? 



 

Воробьѐв В.В.  Сборник тестов по геометрии 

 

 

7 

Если ÂNM  BAC , то  
2















BA

BN

BACS

BNMS
 

      . 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окружно-

сти в KLM  

7. Дано:АВСD – трапеция ВС=12, АD=26, AB –? 

        
 Если в трапеции АВСD ВС и 

АD - основания, MN-средняя 

линия трапеции, то MN || BC  , 

2

ADBC
MN


  

 

1. Дано: КLM – прямоугольный треугольник   

KL=6, LM=8, ?r   

                 
Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

2. Дано: ABCD – прямоугольник АС=12, 

4,0sin AOB , ?ABCDS  

          
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10. Дано: САВ=
56 , DВС=

42 ,ВСD=? 

                

sin
2

1
abS   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

11.Дано: 4,0sin ACB , CO =12, AB=? 
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Тест №2   
Основные свойства и формулы            Условие задач 

 

Внешний угол треугольника 

равен сумме двух внутренних 

не смежных с ним. 

 

1.Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

KН=9, НM=16, LH=?   

                 

ahS
2

1
  

180)2(  nSn  

сумма углов выпуклом  

п-угольника   

 

2.Дано: АВCD – параллелограмм 64CDF  

?ABC . 

   
 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

3.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=17, ВН – высота, ВН =15, АС=?, 

     . 

 

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

 4.На рисунке изображены три полукруга с диа-

метрами соответственно DB, FВ и FD. Найдите 

отношение площадей фигур 1S  и 3S . 

      
 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

5.На рисунке изображен пятиугольник АBCDE. 

Найдите, на сколько см
2

 площадь пятиуголь-

ника АBCDE больше площади ВCD. 
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21.
2

1
ddS ромба   

 

6.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=34, АС=32, ВН – высота, tgA=? 

      . 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окружно-

сти в KLM  

7.Дано: АВСD – трапеции ВС=2 3 , АD=6 3 ,  

CD =? 

        
 Если в трапеции АВСD ВС и 

АD - основания, MN-средняя 

линия трапеции, то MN || BC  , 

2

ADBC
MN


  

 

8.Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

KL=9, KM=15, ?r   

                 
Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

9.Дано: ABCD – прямоугольник АС=25,  

6,0cos AOB , ?ABCDS  

          
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Дано: АВD=
36 , DAС=

42 ,ADC=? 
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sin
2

1
abS   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

11.Дано: 6,0sin ABC , CO =12, AC=? 

                 
Тест №3   

Основные свойства и формулы          Условие задач 

\\ 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

1.Дано: KLM L =
90 , 8,0cos K , KL=10, LН=? 

                        

Если ÂNM   BAC , то  
2















BA

BN

BACS

BNMS
 

 

 

2.Дано:АВС NM||AС, BN:АN=3:1, ÂNMS =81, ÀÂÑS ? 

                    
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 
180)2(  nSn  

сумма углов выпуклом  

п-угольника   

 

3.Дано: АВСD – ромб, ÀÂCDS =96, AC:ВD=4:3, 

АС=? 

.      

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

4. На рисунке изображены три полукруга с диа-

метрами соответственно DB, FВ и FD. Найдите 

отношение площадей фигур 3S  и 2S . 
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Площади треугольников с од-

ним общим углом относятся 

как произведение отношений 

сторон, прилежащих к этому 

углу: 
ВМКВ

ВСАВ

KBMS

ABCS









. 

5.На рисунке изображен пятиугольник АBCDE. 

Найдите, на сколько см
2

 площадь пятиуголь-

ника АBCDE больше площади треугольника 

АВС. 

                   
 

21.
2

1
ddS ромба   

 

6.Дано: АВC – равнобедренный АВ=ВС=25, 

АС=30, ВН – высота, ctgA–? 

          . 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

7.Дано:АВСD – трапеция ВС=6, АD=22, AB –? 

        
  

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

8.Дано: КLM – прямоугольный KL=12, LM=16,  
?r   

                 
Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

9.Дано: ABCS =28, АN:ВN=5:2, АМ:МС=1:7. NAMS ? 

             
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

10.Дано: САВ=
58 , DВС=

42 ,ВСD=? 
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санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

                

sin
2

1
abS   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

11.Дано: 4,0sin ACB , AB =12, BO=? 

                 
 

Тест №4   
Основные свойства и форму-

лы 

         Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

 

1. Дано: АВСD – ромб DH – высота, 

    ВDH=14

, АDС=?. 

  

 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной окруж-

ности около треугольника 

АВС 

 

2. Дано: 45ACB , АВ= 210 , BO=? 

             
 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   
 




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

3. Дано: В  АВС вписана окружность АB=5, BC=6, 

AС=4, ВK=? 
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Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

4. Дано:  АВС АС=14, ВС=18, АВ=24. ВN-

биссектриса, ВN 2 =? 

               
Если в DÂÑ  DМ, ВF-

медианы, то DО:ОМ=2:1; 

ВО:ОF=2:1. О- точка пересе-

чения медиан. 

Медианы треугольника пере-

секаются в одной точке и де-

лят треугольник на шесть 

равновеликих треугольников. 

5 Дано:   ВDС BD=DC, DМ; ВF-медианы, DМ=9, 

ВF=7,5, BDCS =? 

                      
 

Если KLM прямоугольный 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окруж-

ности в KLM  

6.  Дано: АВСD – параллелограмм НАN=17

, AH 

– высота, AN – биссектриса угла А, АВС=?, 

              
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

7.Дано: КLM – прямоугольный KL=18, LM=24,  
?r   

            . 

 
BВСАВSпаралл sin.   

 

 

Если ÂNM   BAC , то  

8. Дано:АВС NM||AС, BN:АN=2:1, ÂNMS =36, 

ABCS ? 
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2















BA

BN

BACS

BNMS
 

 

            
 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD=ВС+AD 

 

9.Найдите площадь заштрихованной фигуры, если 

прямоугольник АВСD=МNLК, АВ=20, ВС=70. 

                          

360

2

.

R
Sсектора   

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10 Дано: АВСD -трапеция АВ=СD, BC=8, AD=32, 

NO=? 

                
 

 
В прямоугольном треугольни-

ке катет лежащий против 

угла в 30  равен половине ги-

потенузы 

11. Дано: АВСD – трапеция ВС= 3 , АD=6 3 , CD=? 

                 

  Тест №5   
Основные свойства и форму-

лы 

         Условие задач 

   cpbраррS   

 
2

cba
p


  




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

2. Дано: АВСD – ромб DH – высота, 

    АDH=34

.АВС=?. 

  

 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной окруж-

ности около треугольника 

АВС 

2. Дано: 60ACB , ВО= 35 , АВ=? 
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Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   
 




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

3. Дано: В  АВС вписана окружность 

АK:ВL:СМ=2:6:5, периметр   АВС равен 130. 

АВ=?,  

               
  

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

4.Дано:  АВС АС=14, ВС=9, АВ=12. ВN-

биссектриса, ВN 2 =? 

               
 Медианы треугольника пере-

секаются в одной точке и де-

лят треугольник на шесть 

равновеликих треугольников.  

 

Если в DÂÑ  DМ, ВF-

медианы, то DО:ОМ=2:1; 

ВО:ОF=2:1. О- точка пересе-

чения медиан 

5.Дано:   ВDС BD=DC, DМ; ВF-медианы, DМ=12, 

ВF=7,5, BMOS =? 

                      
 

                      

Если KLM прямоугольный 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окруж-

ности в KLM  

6.  Дано: АВСD – параллелограмм АNН=51

, AH 

– высота, AN – биссектриса угла А, АDС=? 

              
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

7.Дано: КLM – прямоугольный KL=24, KM=30,  
?r   
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1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

            . 

 
BВСАВSпаралл sin.   

 

 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

 

8. Дано:АВС NM||AС, BN:АN=2:1, ÂNMS =144, 

ANMCS ? 

            

 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

 

 

9.Найдите площадь заштрихованной фигуры, если 

прямоугольник АВСD=МNLК, АВ=30, ВС=80. 

                          

360

2

.

R
Sсектора   

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Дано: АВСD -трапеция АВ=СD, BC=3, AD=12,   

ABCDS ? 

                
 

 
В прямоугольном треугольни-

ке катет лежащий против 

угла в 30  равен половине ги-

потенузы 

11.Дано: АВСD – трапеция AB=ВС, CD= 34 , AB=? 

                 

  Тест №6   
Основные свойства и форму-

лы 

         Условие задач 

   cpbраррS   

 
2

cba
p


  

1. Дано: АВСD – ромб DH – высота, 

    АDH=44

, ВDH=?. 
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


S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 
  

 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной окруж-

ности около треугольника 

АВС 

 

2. Дано: АВ||СD, если AOBS  =36, АО:DO=2:3. 

DOCS =? 

            
 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   
 




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

3. Дано: В  АВС вписана окружность АB=5, BC=6, 

AС=3, ВK=? 

               
  

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

4.Дано:  АВС АС=8, ВС=9, АВ=15. ВN-

биссектриса, ВN 2 =? 

               
 Медианы треугольника пере-

секаются в одной точке и де-

лят треугольник на шесть 

равновеликих треугольников.  

 

Если в DÂÑ  DМ, ВF-

медианы, то DО:ОМ=2:1; 

ВО:ОF=2:1. О- точка пересе-

чения медиан 

5.Дано:   ВDС BD=DC, DМ; ВF-медианы, DМ=18, 

ВF=15, BODS =? 

                      
 

                      

Если KLM прямоугольный 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

6.  Дано: АВСD – параллелограмм AH – высота, AN 

– биссектриса угла А, АNН=47

, BАH=? 



 

Воробьѐв В.В.  Сборник тестов по геометрии 

 

 

18 

r радиус вписанной окруж-

ности в KLM  

              
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

7.Дано: КLM – прямоугольный KH=16, HM=25,  

HMLtg =? 

            . 

 
BВСАВSпаралл sin.   

 

 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

 

8. Дано:АВС NM||AС, BN:АN=4:3, ÂNMS =64, 

ABCS ? 

            
 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

 

 

9. На рисунке изображен параллелограмм АBCD 

DH – высота. Найдите высоту DH в сантиметрах, 

если размеры одной клетки 1 см 1 см . 

                         

360

2

.

R
Sсектора   

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Дано: АВСD – трапеция АВ=СD, BC=7, AD=28,   

ABCDS ? 

                
 

В прямоугольном треугольни-

ке катет лежащий против 

угла в 30  равен половине ги-

потенузы. 

 
raS ромба 2.   

11.Дано: АВСD – трапеция AB=ВС,CD= 39 , AD=? 

                 

Тест №7   
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Основные свойства и формулы            Условие задач 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

1.Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

KН=25, НM=49, HKLtg =?   

                 

ahS
2

1
  

180)2(  nSn  

сумма углов выпуклом  

п-угольника   

 

2.На рисунке изображен параллелограмм АBCD 

DH – высота, размеры одной клетки 1 см 

1 см , ABCDS =?. 

                         
 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

p

S
r  ,

2

cba
p


  

3.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=25, ВН – высота, ВН =20, r=?, 

             . 

 

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

 4.Секущая ВС пересекает окружность в двух точ-

ках В и F, AC – касательная. Найдите секущую 

ВС, если ВС:ВF=49:24, АС=70. 
 

                    

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 
 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

5.Дано: АВСD – параллелограмм, ABCDS =48, 

АС=16, DВ=12. АОD=?. 
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21.
2

1
ddS ромба   

Если в трапеции АВСD ВС и 

АD - основания, MN-средняя 

линия трапеции, то MN || BC  , 

2

ADBC
MN


  

6.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=51, АС=48, ВН – высота, tgC =? 

      . 

 

21.
2

1
ddS ромба   

7.Дано: АВСD – трапеция ВС:AD=1:5, CD=6 3 , 

AD=? 

        
 Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окружно-

сти в KLM  

8.Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

KL=32, KM=68, ?r   

                 
Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

9.Дано: ABCD – прямоугольник АС=45,  

8,0cos AOB , ?ABCDS  

          
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Дано: АВD=
39 , DAС=

44 ,ADC=? 

                

sin
2

1
abS   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

11.Дано: АВСD – параллелограмм, BF:FC=3:10, 

АN:ND=5:8, ABFNS =96, ABCDS =? 
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А+С=В+D =180

 

 

                 
Тест №8  

Основные свойства и формулы         Условие задач 

 

Внешний угол треугольника 

равен сумме двух внутренних 

не смежных с ним. 

 

1.Дано: АВ||CD, 44BAO , 34BCD , ?BOD  

 

ahS
2

1
  

180)2(  nSn  

сумма углов выпуклом  

п-угольника   

 

2.Дано: АВCD – параллелограмм 142ABC , 

?CDF  

    
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

3.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=10, АС=16, AН – высота, AН=? 

          . 

  

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

4.Дано:  АВС АВ:ВС=4:3, АС=14. ВN= 76 , ВN 

- биссектриса, AВ=? 

               
 Медианы треугольника пере-

секаются в одной точке и де-

лят треугольник на шесть 

равновеликих треугольников.  

 

Если в DÂÑ  DМ, ВF-медианы, 

то DО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1. 

О- точка пересечения медиан 

5.Дано:   ВDС BD=DC, DМ; ВF – медианы, 

DМ=36, ВF=19,5, CMOFS =? 
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Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

6.Дано: КLM – прямоугольный 64,0cos M , 

LM=16, LH =? 

                 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

7.Дано: ABCS =24, АN:ВN=5:3, АМ:МС=1:5. NAMS ? 

             
 Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окружно-

сти в KLM  
 

8. Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

KH:MH=9:16, 10r , KM=? 

                 
Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

9. Дано: ABCD – прямоугольник АС=15, 

6,0cos AOB , ?ABCDS  

          
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

10.Дано: САВ=
66 , DВС=

40 ,ВСD=? 
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санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

                

sin
2

1
abS   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

11.Дано:АВСD – трапеция BC:AD=1:7, CD= 35 , 

AB=? 

                 
Тест №9   

Основные свойства и форму-

лы 

         Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

 

1. Дано: АВСD – ромб DH – высота, 

    ВDH=24

, ADH=?. 

  

 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной окруж-

ности около треугольника 

АВС 

 

2. Дано: 60ABC , АC= 32 , AO=? 

             
 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   
 




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности 

3. Дано: В  АВС вписана окружность АB=7, BC=8, 

AС=6, AK=? 

               
  4. Дано:АВС АС=18, АВ:ВС=5:4, ВN=10, ВN -
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Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

биссектриса, АВ=? 

               
Если в DÂÑ  DМ, ВF-

медианы, то DО:ОМ=2:1; 

ВО:ОF=2:1. О- точка пересе-

чения медиан. 

Медианы треугольника пере-

секаются в одной точке и де-

лят треугольник на шесть 

равновеликих треугольников. 

5.Дано:   ВDС BD=DC, DМ; ВF-медианы, DМ=45, 

ВF=25,5, DBCS =? 

                      
 

Если KLM прямоугольный 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

r радиус вписанной окруж-

ности в KLM  

6. Дано: АВСD – параллелограмм AH – высота, AN 

– биссектриса угла А, АNН=49

, АBC=? 

              
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

7.Дано: КLM – прямоугольный 54KLMS , 

KM=15,  r ? 

            . 

 
BВСАВSпаралл sin.   

 

 

Если ÂNM   BAC , то  
2















BA

BN

BACS

BNMS
 

8. Дано:АВС NM||AС, BN:АN=3:2, ÂNMS =288, 

ABCS ? 

               
 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD=ВС+AD 

9. Во сколько раз площадь восьмиугольника 

АВСDEFKL больше площади четырехугольни-

ка PGQH.  
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360

2

.

R
Sсектора   

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Дано: АВСD -трапеция АВ=СD, NO=4, AD=16,  

AB=?, 

                
 

 
В прямоугольном треугольни-

ке катет лежащий против 

угла в 30  равен половине ги-

потенузы 

11.Дано: АВСD – трапеция ВС:АD=1:3, ABCDS  = 

=25 3 , АD=? 

                 

 

Тест №10   
Основные свойства и формулы            Условие задач 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

 

1.Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

KН=25, KM=61, HKLtg =?   

                 

ahS
2

1
  

180)2(  nSn  

сумма углов выпуклом  

п-угольника   

 

2.На рисунке изображен параллелограмм АBCD 

DH – высота, размеры одной клетки 1см 1см, 

AH=?. 

                         
 3.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 
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Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

p

S
r  ,

2

cba
p


  r радиус 

вписанной окружности в  . 

АВ=ВС=35, ВН – высота, ВН =28, r=? 

             . 

 

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

 4.Секущая ВС пересекает окружность в двух точ-

ках В и F, AC – касательная. Найдите секущую 

ВС, если ВС:ВF=16:7, АС=24. 
 

                    

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

5.Дано: АВСD – параллелограмм ABCDS =40 2 , 

АС=16, DВ=10, АОD=?. 

                       

  

 

21.
2

1
ddS ромба   

 

6.Дано: АВC – равнобедренный треугольник 

АВ=ВС=20, АС=32, AН – высота, AН=? 

      . 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

7.Дано: АВСD – трапеция AB=ВС, CD= 3 , AD=? 

        
 Если в трапеции АВСD ВС и 

АD - основания, MN-средняя 

линия трапеции, то MN || BC  , 

8.Дано: КLM – прямоугольный треугольник 

75,0Mtg , KM=10, LH=?  
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2

ADBC
MN


  

 

                 
Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

9.Дано: ABCD – прямоугольник АB= 32 ,  

5,0cos BOC , BC=? 

          
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Дано: АВD=
26 , ADC=

102 ,DAC=? 

                

sin
2

1
abS   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

11.Дано: АВСD – параллелограмм, BF:FC=4:13, 

АN:ND=6:11, ABFNS =120, ABCDS =? 

                 

 
 

Тест №11   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

 

 Площади треугольников с од-

ним общим углом относятся 

как произведение отношений 

сторон, прилежащих к этому 

углу: 
ВМКВ

ВСАВ

KBMS

ABCS









. 

1. Прямые АD и BС пересекаются в точке О, 

АВ||СD.Найдите угол ВОD, если угол ВАО 

равен 38  , а угол DСО равен 31  . 

          

ahS
2

1
  

Если ВOС   DOA , то  

2. В параллелограмме АВСD угол НАN равен 

22  .Найдите угол BСD, если АН-высота, а 

АN – биссектриса угла BАD.  
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2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

   
 

Если АВС  вписанный, 

О центр окружности, точки 

В и О лежат по одну сторону 

от АС, то АОСАВС 
2

1
 

3.  В параллелограмме АВСD BF:FC=2:9, 

АN:ND=3:8. Площадь трапеции АВFN равна 

25. Найдите площадь параллелограмма АВСD. 

 

                   

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

4. В треугольнике АВС А:В:С=2:5:11. 

Найдите угол А. 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
   

2)
KM

KL

KL

KH
   

3)
KM

LM

LM

MH
  

 

5. На сколько см 2  площадь восьмиугольника 

АВСDEFKL больше площади четырехуголь-

ника PGQH? Площадь одной клетки 1см 2 . 

        
 

21.
2

1
ddS ромба   

6. В равнобедренном треугольнике АВС 

АС=АВ, АС:ВС=5:8 Найдите основание ВС, 

если периметр треугольнике АВС равен 198. 

ahS
2

1
  7.В треугольнике МРК РN – биссектриса,    

МР:РК=5:6, площадь треугольника РNК равна 

36. Найдите площадь треугольника МРК. 

  
 

Если в трапеции АВСD ВС и 

АD - основания, MN-средняя 

линия трапеции, то MN || BC ,  

 

2

ADBC
MN


  

 

3. В трапеции АВСD угол А равен 
60 , а угол D 

равен 
30 , основания трапеции равны соот-

ветственно ВC= 33 , АD= 313  . Найдите бо-

ковую сторону СD.  

                

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

  9.В треугольнике АВС угол С равен 
90 , АН=16, 

ВН=9. Найдите площадь треугольника АВС, 
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ВN CNАNВСАВ   если СН – высота треугольника АВС. 

  

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

10.Площадь равнобедренного треугольника АВС 

равна 316 , АС=АВ=8. Найдите угол АВС.  

sin
2

1
abS   

ahS
2

1
  

11.В равнобедренную трапецию АВСD вписана 

окружность. Найдите радиус этой окружности, 

если ВС:АD=1:4, площадь трапеции АВСD 

равна 125, АВ=СD.  

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 
 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

 

12.Площадь правильного шестиугольника равна 

318 . Найдите радиус вписанной окружности 

этого шестиугольника. 

                        
Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

13.В параллелограмме АВСD АВВС, ВН - вы-

сота, DH=3AH, DH=АВ. Найдите АВ, если 

площадь параллелограмма АВСD равна 

128 2 . 

 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

14.Через вершину А равнобедренной трапеции 

ABCD проведена прямая, пересекающая диа-

гональ BD в точке К. Известно, что эта прямая 

разбивает трапецию на части, площади кото-

рых относятся как 2:3. Найдите отношение 

ВK:KD, если АВ:ВС:СD:AD=5:2:5:8.  

 

   

  Тест №12   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

sin
2

1
abS   

ahS
2

1
  

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

1. В параллелограмме АВСD угол НАN равен 

29  .Найдите угол BAD, если АН-высота, а 

АN-биссектриса угла DАB.  
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Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   
 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

2.  В параллелограмме АВСD BF:FC=2:7, 

АN:ND=3:6. Площадь трапеции АВFN равна 

45. Найдите площадь параллелограмма АВСD. 

 

     




S

аbc
R

4
, R -радиус описанной 

окружности  

3. В треугольнике АВС АС=ВС=28, высота АН 

равна 14. Найдите угол ВАН.             

  

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной окружно-

сти около треугольника АВС 

4. В прямоугольнике АВСD диагонали АC и ВD 

пересекаются в точке О, сумма углов АОВ и 

СОD равна 72  . Найдите угол САD .  

 
Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5.  В треугольнике АВС А:В:С=3:11:22. 

Найдите угол С.  

Если KLM прямоугольный угол 

90L , то 
2

KMKLLM
r


  

6.  В равнобедренном треугольнике АВС, 

АС=АВ, АС:ВС=5:6. Найдите основание ВС, 

если периметр треугольнике АВС равен 160. 

sin
2

1
21. ddSчетыр   

 -угол между диагоналями. 

 

Если АВС  вписанный, 

О центр окружности, точки 

В и О лежат по одну сторону 

от АС, то АОСАВС 
2

1
. 

 

7. В треугольник АВС вписана окружность 

АВ=8, ВС=9, АС=7. Найдите длину отрезка 

ВК, если K; L и М – точки касания. 

                

 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

8.  Найдите площадь заштрихованной фигуры, 

если прямоугольник АВСD равен прямо-

угольнику МNKL, АВ=10, ВС=40. 
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2)
KM

KL

KL

KH
   

3)
KM

LM

LM

MH
  

 

  

360

2

.

R
Sсектора   

9.  В треугольнике АВС, АС=10, ВС=10, АВ=16. 

Найдите косинус угла АСВ. 

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 
 

 

raS ромба 2.   

21.
2

1
ddS ромба   

10. Прямые АС и BN пересекаются в точке D, 

АВ||СN, площадь треугольника АВС равна 35. 

Найдите площадь треугольника СDN, если 

ВD: DN=1:4 . 

             

h
bа

Sтрапец 



2

..  11.В трапеции АВСD основания ВС и АD. О- 

точка пересечения диагоналей. Найдите пло-

щадь трапеции АВСD, если  

1ВСОS ; 25АDОS . 

sin
2

1
abS   

ahS
2

1
  

12. В треугольнике АВС АС=АВ, медианы АМ и 

ВF пересекаются в точке О, 

АМ:ВF=8:5.Найдите BF, если площадь тре-

угольника AOF равна 24. 

 
prS   

R

аbc
S

4
  

13. В равнобедренном треугольнике АВС с осно-

ванием АС высоты ВМ и АН пересекаются в 

точке К, причем АК=20, КН=12. Найдите 

площадь треугольника МСН.  

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

 

 

 

14.В треугольнике АВС AN:NC=4:1, BM:MC=1:2, 

NАС, МВC. Найдите площадь треуголь-

ника AON, если площадь треугольника ВOM 

равна 2, а отрезки ВN и АМ пересекаются в 

точке О. 

   

  Тест №13  
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Основные свойства и формулы          Условие задач 

 

p

S
r  , r- радиус вписанной 

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

1. В прямоугольнике АВСD диагонали АC и ВD 

пересекаются в точке О, сумма углов АОВ и 

СОD равна 64  . Найдите угол АCB .  

 
 

sin
2

1
abS   

2. В равнобедренной трапеции АВСD ВС и АD 

основания трапеции, ВС:АD=7:8, средняя ли-

ния трапеции равна 90. Найдите основание 

BC. 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

3.  В параллелограмме АВСD BF:FC=4:10, 

АN:ND=5:9. Площадь параллелограмма 

АВСD равна 140. Найдите площадь трапеции 

АВFN. 

                   

Если АВС   KLM , то  
2



















KLMР

ABСР

KLMS

ABCS
 

 Р периметр треугольника 

 S площадь треугольника. 

4.  В треугольнике МРК, РN – биссектриса,    

МР:РК=7:9, площадь треугольника РNК равна 

54. Найдите площадь треугольника МРN. 

 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5.  В треугольнике АВС 96,0cos C . Найдите 

отношение стороны АВ к радиусу описанной 

окружности этого треугольника. 
BВСАВSпаралл sin.   6.  В равнобедренном треугольнике АВС, 

АС=АВ, АС:ВС=5:8. Найдите основание ВС, 

если периметр треугольнике АВС равен 198. 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

7.  В треугольнике ABC АВ= 210 , угол C равен 
135 . Найдите радиус окружности описанной 

около этого треугольника. 

sin
2

1
21. ddSчетыр    

 

 

 

8.   В треугольнике АВС угол С равен 
90 , 

АН=64, ВН=9. Найдите площадь треугольни-

ка АНС, если СН – высота треугольника АВС. 
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raS ромба 2.   

21.
2

1
ddS ромба   

 

9.  В трапеции АВСD основания ВС и АD, диаго-

нали АC и ВD пересекаются точке О. Найдите 

площадь треугольника СOD, если ВС=2, 

АD=10, 12ВСОS . 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

12. Четырехугольник АВСD вписан в окруж-

ность. Угол САВ равен 
66 , угол DВС равен 

44 . Найдите угол ВСD.  

   
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  2)

KM

KL

KL

KH
  

3)
KM

LM

LM

MH
  

 

11. В параллелограмме АВСD AС= 316 , BD=8, 

косинус угла между диагоналями равен 0,5. 

Найдите площадь параллелограмма АВСD 

 

 

Величины вписанных углов, 

опирающихся на равные хорды, 

либо равны, либо составляют в 

сумме 180  . 

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
 ; 

ВN CNАNВСАВ   

 

 

12. В трапеции АВСD угол А равен 
60 , а угол  

D равен 
30 , ВC:АD= 3:1 . Найдите основание 

ВС, если СD= 34 .  

 

p

S
r  ,  r- радиус вписанной 

   окружности  

13. Площадь прямоугольной трапеции АВСD 

равна 3, ВС= 5 , АВ=2DC. Найдите АD, АВ и 

DC – основания трапеции, ВСАD. 

                            

 

Если в АВС  АМ; ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1. 

14. В треугольнике АВС АВ=6, ВС=4, 

1525,0sin ABC . Найдите радиус окруж-

ности описанной около треугольника АВС. 
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О- точка пересечения медиан.  

 

 

                                        Тест №14   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

Если в АВС  АМ; ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1. 

О- точка пересечения медиан.  

1. В треугольнике АВС АС=5см, АВ=12см. 

6

5
sin A . Найдите площадь треугольника АВС. 

sin
2

1
abS    

 

Если в АВС  АМ; ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан.  

 
BВСАВSпаралл sin.   

2. В прямоугольнике АВСD диагонали АC и ВD 

пересекаются в точке О, сумма углов АОВ и 

СОD равна 54  . Найдите угол DBА  

 
 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

3. Четырехугольник АВСD вписан в окруж-

ность. Угол САВ равен 
26 , угол DВС равен 

34 . Найдите угол DСВ.  

          
Если АВС подобен KLM , то  

2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

4. В треугольнике АВС АB=6, ВС=8, ВM= 34  

BM – медиана. Найдите сторону АС. 

sin
2

1
21. ddSчетыр   5. В треугольнике АВС АС=АВ, АМ и ВF-

медианы пересекаются в точке О, АМ=18, 

ВF=15. Найдите площадь четырехугольника 

МOFC.  

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 
Величины вписанных углов, 

опирающихся на равные хорды, 

либо равны, либо составляют в 

сумме 180  . 

 

6. В треугольник АВС вписана окружность 

АВ=10, ВС=9, АС=11. Найдите длину отрезка 

ВК, если K; L и М – точки касания. 
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BВСАВSпаралл sin.   

 

7.  В треугольнике  АВС 3tgA , 1tgB . Найди-

те угол С. 

Если в АВС  АМ; ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан.  

 
BВСАВSпаралл sin.   

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

 

8. В треугольнике АВС АС=АВ, медианы АМ и 

ВF пересекаются в точке О, АМ:ВF=8:5. Най-

дите АМ, если площадь треугольника AOF 

равна 96.  

 
 

BВСАВSпаралл sin.   
9. В прямоугольном треугольнике АВС угол С  

равен 
90 , 113,0cos A , АС=30. Найдите вы-

соту CH.  

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 222 MLKLKM   

 

10.В треугольнике АВС косинус угла С равен 0,8. 

Найдите отношение стороны АВ к радиусу 

описанной окружности этого треугольника.  

 

 

Площади треугольников с од-

ним общим углом относятся 

как произведение отношений 

сторон, прилежащих к этому 

углу: 
ВМКВ

ВСАВ

KBMS

ABCS









. 

11. В равностороннем треугольнике ВСD 

DC=6 3 , КОВС, МОDC, LOBD. Най-

дите сумму КО+МО+LO. 

    . 

sin
2

1
abS   12.В треугольнике АВС, АС=5, ВС=5, АВ=4. 

Найдите косинус угла АСВ. 

raS ромба 2.  ,  

21.
2

1
ddS ромба   

13.Площадь равнобедренной трапеции АВСD 

равна 4, АD=ВС= 5 , АВ=3DC. Найдите DC.                    

  14.Через вершину А равнобедренной трапеции 
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Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 
 
Площади треугольников с од-

ним общим углом относятся 

как произведение отношений 

сторон, прилежащих к этому 

углу: 
ВМКВ

ВСАВ

KBMS

ABCS









. 

 

 

ABCD проведена прямая, пересекающая диа-

гональ BD в точке К. Известно, что эта прямая 

разбивает трапецию на части, площади кото-

рых относятся как 4:5. Найдите отношение 

ВK:KD, если АВ:ВС:СD:AD=7,5:3:7,5:12. 

 

 

  Тест №15   
Основные свойства и формулы      Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  

1.  В треугольнике МРК, РN – биссектриса,    

МР:РК=8:9, площадь треугольника РNК равна 

72. Найдите площадь треугольника МРК. 

sin
2

1
abS   2.  В треугольнике АВС А:В:С=3:4:11.    

Найдите угол А. 

 

Величины вписанных углов, 

опирающихся на равные хорды, 

либо равны, либо составляют в 

сумме 180  . 

 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

3. Четырехугольник АВСD вписан в окруж-

ность. Угол САВ равен 
72 , угол DВС равен 

27 . Найдите угол DСВ.  

              

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

4. В треугольнике АВС АB=6, АС=2, АM= 11  

AM – медиана. Найдите сторону ВС. 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5. В треугольнике АВС АС=АВ, медианы АМ и 

ВF пересекаются  в точке О. Найдите площадь 

треугольника АОВ, если АМ=3, ВF=3,9. 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

6. В треугольнике АВС, АС=5, ВС=5, АВ=3.  

     Найдите косинус угла АСВ. 

sin
2

1
21. ddSчетыр   7. Найдите площадь кольца, ограниченного кон-

центрическими окружностями, радиусы кото-
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Если KLM прямоугольный 

и угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

рых равны 


6
 и 



2
  

        
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  2)

KM

KL

KL

KH
   

 

8. В треугольнике KLM угол L
90 , LH-высота, 

KH=144, MH=25.Найдите KL. 

  
 
    

 
BВСАВSпаралл sin.   

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

9. В треугольнике АВС 6,0sin C . Найдите 

отношение стороны АВ к радиусу описанной 

окружности этого треугольника. 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

10. Площадь правильного шестиугольника равна 

36 . Найдите радиус описанной окружности. 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 222 MLKLKM   

11. В трапеции АВСD основания ВС и АD, О- 

точка пересечения диагоналей. Найдите пло-

щадь треугольника АOD, если ВС=1, АD=4, 

9ВСОS . 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

12. В равностороннем треугольнике ВСD 

DC=10 3 , КОВС, МОDC, LOBD. Най-

дите сумму КО+МО+LO. 

 

    . 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

13.В треугольнике АВС AF:FC=5:1, BM:MC=1:3, 

FАС, МВC. Найдите площадь треугольни-

ка AВC, если площадь треугольника ВOM 

равна 2, а отрезки ВF и АМ пересекаются в 
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точке О. 

 

Если в АВС  АМ; ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1;  

О- точка пересечения медиан 

 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

.  

 Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

 

 

14. В треугольник АВС вписана полуокружность 

с центром в точке О, ОАВ, АВ=12, ВС=6, 

АС=9. Найдите радиус описанной окружности 

около треугольника NOC. 

 
 

   

  Тест №16   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  

1. В равнобедренной трапеции АВСD ВС и АD 

основания трапеции, ВС:АD=9:10, средняя 

линия трапеции равна 95. Найдите  основание 

АD. 

sin
2

1
abS    

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

 

2. В прямоугольнике АВСD диагонали АC и ВD 

пересекаются в точке О, сумма углов АОВ и 

СОD равна 44  . Найдите угол АDO . 

        
 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности около 

треугольника АВС 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

3.  В параллелограмме АВСD BF:FC=5:13 

АN:ND=7:11. Площадь параллелограмма 

АВСD равна 360. Найдите площадь трапеции 

АВFN. 

                   

Если ВOС   DOA , то  4. В треугольнике АВС АB=8, АС=6, АM=5, AM 

– медиана. Найдите сторону ВС. 
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2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5. Найдите квадрат диагонали равнобедренной 

трапеции, если площадь трапеции равна 64, а 

ее средняя линия равна 8. 

 

Если KLM прямоугольный 

и угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

6. Радиус окружности описанной около тре-

угольника АВС равен 
5

32
. Найдите ВС, если 

угол А равен 
60  

                

 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

7. В треугольнике АВС угол С равен 
90 , 

5

4
cos A , АС=12. Найдите высоту СН. 

sin
2

1
abS   8. В остроугольном треугольнике АВС высоты 

АН и ВF пересекаются в точке О. Найдите 

угол АОВ, если угол С равен 66   

 
BВСАВSпаралл sin.   

9. В треугольнике АВС 
90С , АС=12, 

8,0cos В . Найдите площадь треугольника 

АВС.  

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

3)
KM

LM

LM

MH
  

 

10.В равностороннем треугольнике ВСD 

DC=12 3 , КОВС, МОDC, LOBD. Най-

дите сумму КО+МО+LO. 

            

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

 

10. Найдите площадь четырехугольника АВСD, 

     если АС=4, ВD= 36 , а острый угол между 

диагоналями АС и ВD равен 
60 . 
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Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 222 MLKLKM   

12.В треугольнике АВС АС=АВ, медианы АМ и 

ВF пересекаются в точке О, 

АМ:ВF=4:2,5.Найдите BF, если площадь тре-

угольника MOC равна 6. 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180

 

13.Площадь равнобедренной трапеции АВСD 

равна 24, АD=ВС= 40 , АВ=3DC. Найдите 

DC.  

 
 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

 

BВСАВS sin
2

1


 

 

Медианы треугольника пересе-

каются в одной точке и делят 

треугольник на шесть равнове-

ликих треугольников. 

14.В треугольник АВС вписана полуокружность 

с центром в точке О, ОАВ, АВ=4, ВС=2, 

АС=3. Найдите радиус описанной окружности 

около треугольника МOC. 

 
 

  Тест №17   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  

1.  В треугольнике АВС А:В:С=6:5:7.    

Найдите угол B. 

sin
2

1
abS    

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

 

2. В прямоугольнике АВСD диагонали АC и ВD 

пересекаются в точке О, сумма углов АОВ и 

СОD равна 88  . Найдите угол АCD .  
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Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   Окружности 

 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

3.  В параллелограмме АВСD BF:FC=2:14 

АN:ND=3:13. Площадь параллелограмма 

АВСD равна 64. Найдите площадь трапеции 

АВFN. 

                

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

4.В треугольнике АВС АB=30, АС=16, АM=17, 

AM – медиана. Найдите сторону ВС. 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5. В треугольнике АВС АС=АВ, медианы АМ и 

ВF пересекаются в точке О, АМ:ВF=16:10. 

Найдите BF, если площадь треугольника AOF 

равна 96. 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

6. Радиус окружности описанной около треуголь-

ника АВС равен 
5

23
. Найдите АВ, если угол С 

равен 135 . 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

7. В треугольнике АВС 
90С  АВ=26, 

5

12
tgA . 

Найдите площадь треугольника АВС. 

 

sin
2

1
21. ddSчетыр    

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
 

8. В треугольнике KLM угол L 90 , LH-высота, 

KH=2,56, MH=1,44.Найдите LM. 

 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

9. Площадь правильного шестиугольника равна 

35,4 . Найдите радиус вписанной окружности 

этого шестиугольника. 

 

Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180 

 

 
 

Если в треугольнике АВС ВN-

10.Треугольник АВС вписан в окружность с цен-

тром в точке О, СМ – медиана, СF:MF=17:1, 

АВ= 4 . Найдите СМ. 
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биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

  
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

3)
KM

LM

LM

MH
  

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

11.Прямые АС и BN пересекаются в точке О, 

АN||СB, площадь треугольника АOВ равна 72. 

Найдите площадь треугольника СOB, если 

NO:BO=1:4 . 

 
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

12. Площадь четырехугольника АВСD равна 15, 

ВD= 35 , а острый угол между диагоналями 

АС и ВD равен 
60 .Найдите АС. 

raS ромба 2.   13. Площадь треугольника ABC равна 12, 

АС=ВС=10. Найдите синус угла С.. 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника. 

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

 

   cpbраррS   

 

14. Через вершину А равнобедренного треуголь-

ника ABC проведена прямая, пересекающая 

медиану BМ в точке К. Известно, что эта пря-

мая разбивает треугольник ABC на части, 

площади которых относятся как 2:3. Найдите 

отношение ВK:KМ, если АВ:ВС:СA=5:5:6. 

 

  Тест №18   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

   cpbраррS   1. В равнобедренной трапеции АВСD ВС и АD 

основания трапеции, ВС:АD=2:7, средняя ли-

ния трапеции равна 135. Найдите  основание 
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2

cba
p


  ВС. 

sin
2

1
abS   2. В треугольнике АВС А:В:С=5:11:20. 

Найдите угол C. 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

 

Теорема косинусов: 

AАСАВАСАВВС cos2222   
 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника. 

3. Найдите площадь четырехугольника, изобра-

женного на клетчатой бумаге с размером 

клетки 1 см 1 см . Ответ дайте в квадратных 

сантиметрах. 

                      

 

 

                

Если ВOС  DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
  

4. В треугольнике МРК, РN – биссектриса,    

МР:РК=3:4, площадь треугольника РNК равна 

48. Найдите площадь треугольника МРК. 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+AD  

5. В треугольнике АВС ВN-биссектриса, 

ВN= 152 , АN=5, NС=4. Найдите ВC. 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

6. В трапеции АВСD диагонали пересекаются в 

точке О. Найдите площадь треугольника АOВ, 

основания ВС и АD если ВС=1, АD=5, 

9ВСОS . 

sin
2

1
21. ddSчетыр   

 

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

7. Треугольник АВС вписан в окружность с цен-

тром в точке О, СМ – медиана, СF:MF=10:1, 

АВ=18 . Найдите СМ. 

                    

sin
2

1
21. ddSчетыр   

Теорема косинусов: 

AАСАВАСАВВС cos2222   

8. В треугольнике KLM угол L
90 , LH-высота, 

KH=9, MH=16. Найдите синус угла MKL. 

 
BВСАВSпаралл sin.   

9. В треугольнике АВС угол С равен 90

, 

АВ=17, 875,1сtgA . Найдите радиус вписан-
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ной окружности в треугольник АВС . 

360

2

.

R
Sсектора   

 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

10. Найдите площадь заштрихованной фигуры, 

если прямоугольник АВСD равен прямо-

угольнику МNKL, АВ=5, ВС=20. 

                  
Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

11. В треугольнике АВС отрезок NM параллелен 

стороне АС, ВN:NА=6:1, NАВ, МВС. 

Найдите площадь четырехугольника ANMС, 

если площадь треугольника АВС равна 196.          

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
        2)

KM

KL

KL

KH
   

3)
KM

LM

LM

MH
  

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

 

12. Прямые АС и BN пересекаются в точке О, 

АN||СB, площадь треугольника АOВ равна 

120. Найдите площадь треугольника СOB, ес-

ли NO:BO=1:2 . 

                     
Если четырехугольник АВСD 

вписан в окружность, то 

А+С=В+D =180 

 

13. В трапеции АВСD диагонали АС и ВD пере-

секаются в точке О. Найдите площадь тре-

угольника СОD, если 1ВСОS ; 100АDОS , 

ВС и АD основания трапеции. 

  

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+AD 

 

   cpbраррS   

 
2

cba
p


  

  

14. В треугольник АВС вписана полуокружность 

с центром в точке О, ОАВ, АВ=4, ВС=2, 

АС=3. Найдите радиус описанной окружности 

около четырехугольника СNOM, если N и M 

точки касания. 
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  Тест №19   
Основные свойства и формулы          Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  

1. В равнобедренной трапеции АВСD ВС и АD 

основания трапеции, ВС:АD=3:7, средняя ли-

ния трапеции равна 60. Найдите  основание 

АD. 

sin
2

1
abS   

R

аbc
S

4
  

2. В треугольнике АВС угол С равен 
90 , 

АН=81, ВН=9. Найдите площадь треугольника 

АВС.       
            

 

 

Теорема косинусов: 

AАСАВАСАВВС cos2222   
 

 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника. 

3. Найдите площадь четырехугольника, изобра-

женного на клетчатой бумаге с размером 

клетки 1 см 1 см . Ответ дайте в квадратных 

сантиметрах. 

. 

 

 

Если ВOС   DOA , то  
2















AD

BC

DOAS

BOCS
  

4. Найдите площадь кольца, ограниченного кон-

центрическими окружностями, радиусы кото-

рых равны 


7
 и 



3
 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5. В треугольнике АВС ВN-биссектриса, 

ВN= 104 , АN=4, NС=5. Найдите ВС. 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

 

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
 , 

ВN CNАNВСАВ   

6. Треугольник АВС вписан в окружность с цен-

тром в точке О, СМ – медиана, СF:MF=26:1, 

АВ=50 . Найдите СМ. 

              

                

sin
2

1
21. ddSчетыр   7. В треугольнике АВС, угол С равен 

90 , 

АВ=39, 4,2сtgВ . Найдите радиус вписанной 

окружности в треугольник АВС.  
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sin
2

1
21. ddSчетыр  , 8. В треугольнике KLM угол L 90 , LH-высота, 

KH=144, MH=25. Найдите тангенс угла КLН. 

 
BВСАВSпаралл sin.   

1cossin 22   - основное три-

гонометрическое тождество 

n
Rr

180
cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

 

9. В треугольник АВС вписана окружность 

АВ=7, ВС=8, АС=6. Найдите длину отрезка 

ВК, если K; L и М – точки касания. 

            
 

sin
2

1
abS   

ahS
2

1
  

 

10.В равнобедренном треугольнике АВС 

АС=ВС=10, 7,0sin C . Найдите отношение 

стороны АВ к радиусу описанной окружности 

этого треугольника. 

  

 

1cossin 22   - основное три-

гонометрическое тождест-

во
n

Rr
180

cos ; ( r радиус впи-

санной окружности в правиль-

ный n-угольник) 

 

11.В треугольнике ВDC DM=39, DК:СК=5:3. 

Найдите длину отрезка DO, если отрезок ВК и 

медиана DM пересекаются в точке О.  

        
Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
 2)

KM

KL

KL

KH
   

3)
KM

LM

LM

MH
  

12.Радиус окружности описанной около тре-

угольника АВС равен 
10

27
. Найдите ВС, если 

угол А равен 
45 . 

Если в АВС  АМ, ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1.  

О- точка пересечения медиан. 

 

13.Площадь равнобедренной трапеции АВСD          

равна 4, AD=BC= 5 , АB=3DC.Найдите квад-

рат диагонали ВD. 

              

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   Окружности 

 

14.В равнобедренной трапеции АВСD АВ=СD, 

O-точка пересечения диагоналей АС и ВD, 

ВС=3, АD=12, 
8

73
sin AOD . Найдите 

площадь трапеции АВСD 
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n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника. 

 

 

 

Тест №20  
Основные свойства и формулы      Условие задач 

   cpbраррS 
 

 
2

cba
p


  

1.  В треугольнике МРК, РN – биссектриса,    

МР:РК=9:5, площадь треугольника РNК равна 

180. Найдите площадь треугольника МРК. 

sin
2

1
abS   2.  В треугольнике АВС А:В:С=13:14:9.    

Найдите угол С. 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

 

Величины вписанных углов, 

опирающихся на равные хорды, 

либо равны, либо составляют в 

сумме 180  . 

 

3. Четырехугольник АВСD вписан в окружность. 

Угол САВ равен 
71 , угол DВС равен 

26 . 

Найдите угол DСВ.  

              

Если АВС   KLM , то  
2















KL

AB

KLMS

ABCS
  

4.  В треугольнике АВС ВN-биссектриса, 

ВN= 126 , АN=6, NС=7. Найдите ВC. 

Если в четырехугольник АВСD 

вписана окружность, то 

АВ+СD= ВС+ AD  

5.  В треугольнике АВС АС=АВ, медианы АМ и 

ВF пересекаются в точке О. Найдите площадь 

треугольника АОВ, если АМ=30, ВF=39. 

 

 

Если KLM прямоугольный 

и угол 90L , то 

2

KMKLLM
r


  

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь 

правильного  п- угольника 

6. Прямые АD и BС пересекаются в точке О, 

АВ||СD.Найдите угол ВОD, если угол ВАО 

равен 48  , а угол DСО равен 41  . 

 

sin
2

1
21. ddSчетыр   7.  В треугольнике АВС отрезок NM параллелен 

стороне АС, ВN:NА=3:1, NАВ, МВС. 

Найдите площадь четырехугольника ANMС, 

если площадь треугольника АВС равна 100.          
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sin
2

1
21. ddSчетыр   8.  В треугольнике KLM угол L

90 , LH-высота, 

KH=144, MH=25. Найдите LМ. 

 
BВСАВSпаралл sin.   

9. В треугольнике АВС 19,0cos C . Найдите 

отношение стороны АВ к радиусу описанной 

окружности этого треугольника. 

     

Если в треугольнике АВС ВN-

биссектриса, то 
BC

CN

AB

АN
  

ВN CNАNВСАВ   

10.Площадь равностороннего треугольника равна 

327 . Найдите радиус вписанной окружно-

сти этого треугольника. 

 

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , LH-высота, то 

1)
HM

LH

LH

KH
  

2)
KM

KL

KL

KH
   

3) 
KM

LM

LM

MH
  

11.Радиус окружности описанной около тре-

угольника АВС равен 35,0 . Найдите АС, ес-

ли угол В равен 60


. 

     

            .    

Если KLM прямоугольный и 

угол 90L , то 222 MLKLKM   

12.В трапеции АВСD основания ВС и АD, О- 

точка пересечения диагоналей. Найдите пло-

щадь трапеции АВСD, если ВС=1, АD=4, 

25ВСОS . 

Теорема синусов 

R
B

AC

A

BC

C

AB
2

sinsinsin
 , 

R - радиус описанной 

   окружности 

Теорема косинусов 

AАСАВАСАВВС cos2222   

13.В треугольнике АВС AF:FC=2:1, BM:MC=1:4, 

FАС, МВC. Найдите площадь треугольни-

ка AВC, если площадь треугольника ВOM 

равна 2, а отрезки ВF и АМ пересекаются в 

точке О. 

 

Если в АВС  АМ; ВF-медианы, 

то АО:ОМ=2:1; ВО:ОF=2:1;  

О - точка пересечения медиан.  

 

 

Площади треугольников с од-

14.В треугольник АВС вписана полуокружность 

с центром в точке О, ОАВ, АВ=3, ВС=2, 

АС=4. Найдите радиус вписанной окружности 

в треугольник АON. 
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ним общим углом относятся 

как произведение отношений 

сторон, прилежащих к этому 

углу: 
ВМКВ

ВСАВ

KBMS

ABCS









. 

n
R

n
Sn

360
sin

2

2 -площадь пра-

вильного  п- угольника 

 

 
 

 

   

 Основные методы и приемы решения задач тестов  

  Тест № 21 
 

1. В равнобедренной трапеции АВСD ВС и АD основания трапеции, ВС:АD=3:7, 

средняя линия трапеции равна 60. Найдите  основание АD. 

 Решение. 

 Пусть х –коэффициент пропорциональности, тогда ВС=3х, АD=7x. 

Так как 60
2


 ADBC

, то получим 60
2

73


 xx
; 12x . Тогда АD= 84127  . 

Ответ: 84. 

 

2. В треугольнике АВС угол С равен 
90 , АН=81, ВН=9. Найдите площадь тре-

угольника АВС.  
 Решение. 

Если треугольник АВС прямоугольный СН – высота, то 
BH

CH

CH

AH
 так как 

треугольники АНС и СНВ подобны по второму признаку подобия (по двум 

углам) BCHCAH  ; CHBAHC  . 

 
9

81 CH

CH
 ; СН=27. Тогда ;

2

CHAB
S ABC


 ;

2

2790 
ABCS .1250ABCS  

Ответ: 1250. 

 

3. Секущая ВС пересекает окружность в двух точках В и F, AC – касательная. Най-

дите секущую ВС, если ВС:ВF=49:24, АС=36. 
 

   
 Решение. 
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Если ВС – секущая, АС – касательная, FC – внешняя часть  секущей, то 

FC

AC

AC

BC
  так как треугольники ВСА и АСF подобны по второму признаку 

подобия (по двум углам) C общий; CAFABC  . 

Пусть х –коэффициент пропорциональности, тогда ВС=49х, ВF=24x; FC=25x. 

Так как 
FC

AC

AC

BC
  тогда 

x

x

25

36

36

49
 ; отсюда получим, что 

35

36
x , следователь-

но, ВС=50,4. 

 Ответ: 50,4. 

 

4. Найдите площадь кольца, ограниченного концентрическими окружностями, ра-

диусы которых равны 


7
 и 



3
. 

   
  

 Решение. 

Площадь круга находим по формуле
2rSкруга  , тогда площадь кольца рана 

разности площадей двух кругов  22 ODOE  , отсюда получим:  

 











2
7












2

3
= 949  = 40. 

 Ответ: 40. 

5. Треугольник АВС вписан в окружность с центром в точке О, СМ – медиана, 

СF:MF=26:1, АВ=6. Найдите СМ 

.  

 Решение. 
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Если AВ и СF – пересекающие хорды, то MFCMAMBM  . Пусть х –

коэффициент пропорциональности, тогда СF=26х, MF=x; CM=25x. Так как 

MFCMAMBM   тогда xx  2533 ; отсюда получим, что 
5

3
x , следователь-

но, СF= 6,15
5

3
26  . 

Ответ: 15,6. 

 

6. В треугольнике АВС, угол С равен 
90 , АC=25, 4,2сtgВ . Найдите радиус впи-

санной окружности в треугольник АВС. 

 

 Решение. 

Если треугольнике АВС – прямоугольный, угол С равен 
90 , тогда, 

АС

ВС
сtgВ  . Так как АС=25, то получим: 4,2

25


ВС
 ВС=60. Тогда используя 

теорему Пифагора найдем гипотенузу АВ: АВ 2 =ВС 2 +АС 2 ; АВ 2 =60 2 +25 2 ; 

АВ=65. Так как АВС – прямоугольный, угол С равен 
90 , то радиус впи-

санной окружности найдѐм по формуле 
2

ABACBC
r


 ; 10

2

652560



r . 

Ответ: 10. 

7. В равнобедренном треугольнике АВС АС=АВ. Найдите угол А, если СН – высо-

та СN – биссектриса угла АCВ, угол NCH равен 18  . 

   
 Решение. 

Пусть xB  , тогда xC   так как треугольник АВС – равнобедренный 

(АС=АВ, а значит B = C ). Угол ВСН равен x90 , так как ВНС=
90  (СН 

– высота). Угол ВСN равен 
2

x
, так как СN – биссектриса угла С. Учитывая, 

что ВСN=ВСН+NCH, получим уравнение 
2

x
= x90 +18  ; 72x , зна-

чит, 72B  72C , тогда    367272180 A . 

Ответ: 36 . 
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8. Площадь правильного шестиугольника АВСDEF равна 36 . Найдите радиус 

вписанной окружности в треугольник ВDF 

   
 Решение. 

Используем формулу площади правильного n-угольника 
n

R
n

Sn

360
sin

2

2   

получим 36
6

360
sin

2

6 2 


R ; 36
2

3
3 2 R ; 2R  ( R радиус описанной окруж-

ности около правильного шестиугольника АВСDEF и около равностороннего 

треугольника ВDF). Затем используем формулу для правильных n-

угольников 
n

Rr
180

cos ; ( r радиус вписанной окружности в правильный n-

угольник); так как n=3, то .1
2

1
260cos2

3

180
cos2  



r  

Ответ:1. 

 

9.В равнобедренном треугольнике АВС АС=ВС=10, 7,0sin C . Найдите отноше-

ние стороны АВ к радиусу описанной окружности этого треугольника. 

Решение. 

 Используем формулы: sin
2

1
abS  ;

R

àbc
S

4
 : 

 35757,01010
2

1
S ; 

R

c

4
35  ; 140

R

c
. 

Ответ:140. 

 

10. Площадь треугольника АВС равна 189. Найдите площадь треугольника АNM, 

если АN:ВN=4:3, АМ:МС=2:7. 
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Решение. 

Пусть х – коэффициент пропорциональности для стороны АВ, у – коэффици-

ент пропорциональности для стороны АС, тогда АN=4х, ВN=3х, АВ=7х; 

АМ=2у; МС=7у, АС=9у. Используем свойство: площади треугольников с од-

ним общим углом относятся как произведение отношений сторон, прилежа-

щих к этому углу: 
AÌAN

AÑÀÂ

S

S

ÀNM

ABC








 ; 
8

63

24

97189







 yx

yx

S
ÀNM

, отсюда 24ANMS . 

Ответ:24. 

 

11. В треугольнике АВС АС=15см, ВС=20cм , АВ=7см. СN-биссектриса. Найдите 

квадрат биссектрисы СN треугольника АВС. 

Решение. 

 При решении используем свойства биссектрисы треугольника: 

 Если в треугольнике АВС СN-биссектриса, то 
BC

BN

AC

ÀN
 , СN BNÀNÂÑÀC   

Пусть АN=x, тогда ВN=7-x; так как 
BC

BN

AC

ÀN
 , то получим 

20

7

15

xx 
 ; 3x ; 

АN=3, ВN=4, тогда СN BNÀNÂÑÀC  ; СN 432015  , следовательно,  

СN 2882 . 

Ответ:288. 

 

12. В равнобедренном треугольнике АВС АС=ВС=50, АВ=60. Найдите радиус опи-

санной окружности этого треугольника.  

 Решение. 

 При решении используем формулы:    cpbðàððS 
; 




S

àbc
R

4
 

Так как 80
2

605050



p , тогда       120060805080508080 S , сле-

довательно, 





12004

605050
R 

16

500
31,25. 

Ответ: 31,25. 

13. В треугольнике АВС АВ=5, ВС=3, 
15

144
sin ABC . Найдите радиус окружно-

сти вписанной в треугольник АВС. 

Решение. 

 Используем формулы: sin
2

1
abS  ; 1cossin 22    и теорема косинусов  

BBÑÀÂBÑÀÂAÑ cos2222  . 

Найдем площадь треугольника АВС: ÂÂÑÀÂS ÀÂÑ sin
2

1
 ; 

142
15

144
35

2

1
ÀÂÑS .  
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Так как нам неизвестно какой вид треугольника остроугольный или тупо-

угольный, то рассмотрим два случая: 

1) если треугольник остроугольный, то 
15

1

15

144
1cos

2















ABC  

BBÑÀÂBÑÀÂAÑ cos2222  ; 6 ;
74

675
. 

 ;
p

S
r 

 
;

2485,0

142


r ;

22

14


r  

2) если треугольник тупоугольный, то 
15

1

15

144
1cos

2















ABC  

BBÑÀÂBÑÀÂAÑ cos2222  ; 362925
15

1
35235 222 








AС ; 6AС . 

 ;
p

S
r 

 
;

6355,0

142


r .

7

142
r  

Ответ:
22

14


 или .

7

142
 

14. В треугольнике АВС точка K делит медиану BM на отрезки в отношении 3:1. 

Прямая AK пересекает сторону BС в точке F. В каком отношении прямая АF делит 

площадь треугольника АВС.  

 Решение.  

1) Рассмотрим первый случай: пусть 
1

3


ÌÊ

ÂÊ
. Найдем отношение 

AFC

ABF

S

S



 . 

Выполним дополнительное построение ВР || AC, тогда треугольники АКМ и  

РКВ подобны по второму признаку подобия (по двум углам) KPBKAM   

(как накрест лежащие углы при параллельных прямых ВР и AC, и секущей 

АР); PKBAKM   (как вертикальные). Из подобия треугольников следует, 

что 
AM

PB

МК

ВК
 , а так как ,

1

3


МК

ВК
то 

1

3


AM

PB
. Пусть АМ=х, тогда ВР=3х, 

AC=2x. 
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Треугольники АFC и РFВ подобны по второму признаку подобия (по двум 

углам) FPBFAC   (как накрест лежащие углы при параллельных прямых 

ВР и AC, и секущей АР); PFBAFC   (как вертикальные). Из подобия тре-

угольников следует, что 
FC

BF

AC

PB
 , 

FC

BF

x

x


2

3
, отсюда 

2

3


FC

BF
.Так как основания 

треугольников АВF и АFC лежат на одной прямой, то 
AFC

ABF

S

S



 =
FC

BF
, значит, 

2

3






AFC

ABF

S

S
. 

                     

2) Рассмотрим второй случай: пусть 
3

1


МК

ВК
. Найдем отношение 

AFC

ABF

S

S



 . 

Выполним дополнительное построение ВР || AC, тогда треугольники АКМ и  

РКВ подобны по второму признаку подобия (по двум углам) KPBKAM   

(как накрест лежащие углы при параллельных прямых ВР и AC, и секущей 

АР); PKBAKM   (как вертикальные углы). Из подобия треугольников 

следует, что 
AM

PB

МК

ВК
 , а так как ,

3

1


МК

ВК
 то 

3

1


AM

PB
. Пусть ВР=х тогда 

АМ=3х, AC=6x. 

Треугольники АFC и РFВ подобны по второму признаку подобия (по двум 

углам) FPBFAC   (как накрест лежащие углы при параллельных прямых 

ВР и AC, и секущей АР); PFBAFC   (как вертикальные углы). Из подо-

бия треугольников следует, что 
FC

BF

AC

PB
 , 

FC

BF

x

x


6
, отсюда 

6

1


FC

BF
.Так как 

основания треугольников АВF и АFC лежат на одной прямой, то 
AFC

ABF

S

S



 =
FC

BF
, 

значит, 
6

1






AFC

ABF

S

S
. 

Ответ:
2

3
 или 

6

1
. 
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   Ответы 

 
 Тест 1 Тест2  Тест 3 Тест 4 Тест 5 

1 120   12 6 132 124   

2 38   116   144 10 15 

3 12 16 16 3,5 40 

4 3 4 0,25 384 60 

5 7,5 10 11 36 6 

6 0,6 1,875 0,75 53   78 

7 7 6 8 6 6 

8 2 3 4 81 180 

9 28,8 250 2,5 1650 2150 

10 82   102   80 8 45 

11 9,6 14,4 15 7,5 4 


 

 Тест 6 Тест7  Тест 8 Тест 9 Тест 10 

1 23


 1,4 78


 42 1,2 

2 81 16 38


 2 2,4 

3 4 7,5 9,6 2,5 10,5 

4 90 98 20 15 32 

5 24 150


 60 360 135 

6 4 1,875 3,2 82


 19,2 

7 0,8 15 2,5 3 3 

8 196 12 50 800 4,8 

9 3,2 607,5 90 2,8 6 

10 245 97


 74


 10 52


 

11 27 312 5 15 408 

 

 Тест 11 Тест12  Тест 13 Тест 14 Тест 15 

1 69


 122


 16


 25 136 

2 136


 162 84 76.5


 30


 

3 110 15


 45 120


 81


 

4 20


 18


 42 8 6 

5 34 110 0,4 48 2,4 

6 88 60 88 4 0,82 

7 66 5 10 15


 32 

8 15 550 768 48 156 

9 150 -0,28  60 3 1,2 

10 60


 112 70


 1,2 2 

11 5 36 96 9 144 

12 3 15 

 

4 0,68 15 

13 12 128 1 или 2 

 

1 или 2 168 

14 

12

7
 или 

4

5
 

 

38,4 

15

16
 или 

3

64
 

20

21
 или 

100

69
 

10

69
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 Тест 16 Тест 17  Тест 18 Тест 19 Тест 20 

1 100 50


 60 84 504 

2 11


 68


 100 1215 45 

3 120 10 18 17,5 83


 

4 10 34 84 40 14 

5 128 30 8 15 120 

6 1,2 1,2 45 125 89


 

7 7,2 120 27 6 43,75 

8 114


 2,4 0,8 2,4 65 

9 96 1,5  3 4,5 1,8 

10 18 8 137,5 1,4 3 

11 18 288 52 30 1,5 

12 7,5 4 

 

240 1,4 625 

13 2 или 6 0,24 10 

 

8 или 17 110 

14 63,0  3  или 
3

4
 0,3 6  

74

675
 или 

4

775
 

 1154

7


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